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ตัวแปรสุ่ม (Random variables)
• การทดลองสุ่มหรือการทดลองใดๆ ที่เราไม่ทราบผลการทดลองล่วงหน้า

• โดยทั่วไปนิยมใช้อักษรภาษาอังกฤษตัวใหญ่เปน็สัญลักษณ์แทนตัวแปรสุ่ม เช่น X, Y หรือ Z 
และใช้อักษรภาษาองักฤษตัวเล็กเป็นสัญลักษณ์แทนค่าของตัวแปรสุ่ม เช่น x, y หรือ z

• ตัวอย่าง
• การทอดลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครั้ง ก าหนดให้ X แทนผลลัพธ์ที่เกิดขึ้น ดังนั้น x อาจจะมีค่าเท่ากับ 1 , 2
, 3 , 4 , 5 , 6 ก็ได้ 

• การโยนเหรียญ 2 เหรียญ 1 ครั้ง ก าหนดให้ Y แทนจ านวนเหรียญที่ข้ึนหัว ดังนั้น y อาจจะมีค่า
เท่ากับ 0 , 1 , 2 ก็ได้ 

• เรียกตัวแปร X หรือ Y ในที่นี้ว่า ตัวแปรสุ่ม (random Variable)

ตัวแปรสุ่ม คือ ตัวแปรที่มีค่าเป็นจ านวนจริง ที่ได้จากการทดลองสุ่ม หรือ ความบังเอิญ หรือไม่สามารถทราบค่าล่วงหน้าได้ 



โยนเหรียญสมดุล 2 ครั้ง

หัว ก้อย หัว ก้อยH T H T

Sample space S = {HH , HT , TH , TT}

ความสนใจ คือ จ านวนเหรียญที่หงายหัว
ความสนใจ = 0 , 1 , 2

X = 0 , 1 , 2 ตัวแปรสุ่ม

การทดลองสุ่ม

Sample space



ตัวแปรสุ่ม (Random variables)

• กล่องใบหนึ่งมลีูกบอลสีแดง 4 ลูก สีด า 3 ลูก สุ่มหยิบลูกบอลมา 2 ลูก โดยหยิบทีละลูกแล้วไม่
ใส่คืน ก าหนดให้ Y คือ จ านวนลูกบอลสีแดงที่หยิบได้ ดังนั้นค่าของ Y ที่เป็นไปได้คือ 0, 1
หรือ 2

• ในการชั่งน้ าหนักของเด็กแรกเกิดที่คลอด ณ โรงพยาบาลแห่งหนึ่ง ก าหนดให้ Z แทนน้ าหนักของ
เด็กแรกเกิด ดังนั้น Z มีค่าที่เป็นไปได้คือ 0 < Z < 8 กิโลกรัม

• ถ้าให้ X เป็นตัวแปรสุ่ม แทนเหตุการณ์ที่เป็นจ านวนวันซึ่งร้านน้ าฝนพาณิชย์เปิดขายสินค้าในเดือน 
มีนาคม 2560 โดยที่ x = 0 (ไม่เปิดขายสินค้าเลย) และ x = 1, 2, 3, 4, 5, … , 31 (เปิด
ขายสินค้าทุกวัน)



ตัวอย่างตัวแปรสุ่ม

• ถ้าให้ Y เป็นตัวแปรสุ่ม แทนเหตุการณ์ที่เป็นจ านวนลูกค้าเข้ามาซื้อสินค้าในวันที่ผ่านมาของ
ร้านโอเอการค้า โดยที่ y = 0 (ไม่มีลูกค้าเข้ามาซื้อสนิค้าเลย) และ  y = 1, 2, 3, 4, 5, … 
(มีลูกค้าเข้ามาซ้ือสินค้า)

• ถ้าให้ X เป็นตัวแปรสุ่ม แทนเหตุการณ์ท่ีเป็นจ านวนสินค้าในโรงงานแห่งหนึ่งทีผ่ลิตได้ โดย
ที่ x = 0 (ไม่มีจ านวนสินค้าที่ผลิตได้) และ x = 1, 2, 3, …, 100 (มีจ านวนสินค้าที่ผลิตได)้



ตัวอย่างตัวแปรสุ่ม

• ถ้าให้ X เป็นตัวแปรสุ่ม ใช้แทนเหตุการณ์ที่เป็นจ านวนวันที่โรงอุตสาหกรรมผลิตชิ้นส่วน
รถยนต์ในเดือนสิงหาคมของปีนี้

• X = 1, 2, 3,…, 31 

• ถ้าให้ Y เป็นตัวแปรสุ่ม ใช้แทนเหตุการณ์ที่เป็นจ านวนลกูค้าท่ีเข้ามาซื้อยาสระผมในวันที่
ผ่านมาจากห้างสรรพสินค้าแห่งหนึ่ง

• Y = 0, 1, 2, 3,…



ชนิดของตัวแปรสุ่ม

ตัวแปรสุ่มแบ่งได้ 2 ชนิด คือ ตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่องและตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง
1. ตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง (Discrete random variable) ถ้า X เป็นตัวแปรสุ่ม

แบบไม่ต่อเนื่อง ค่าของ X จะเป็นเลขจ านวนเต็มบวกเท่านั้น และไม่สามารถมีค่า
เป็นทศนิยมหรือเศษส่วนในระบบจ านวนจรงิได้ ดังนั้นตัวแปรสุ่มชนิดไม่ต่อเนื่องมักจะ
เป็นจ านวนนับ เช่น จ านวนบุตรของประชากร

2. ตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง (Continuous random variable) ถ้า X เป็นตัวแปรสุ่ม
แบบต่อเนื่อง ค่าของ X จะเป็นจ านวนจริงที่ต่อเนื่องกัน และไม่สามารถนับได้ เช่น 
ความสูงของคนไทย



จงบอกว่าตัวแปรสุ่มในแต่ละข้อเป็นตัวแปรสุ่มชนิดต่อเนื่องหรือชนิดไม่ต่อเนื่อง
1. จ านวนนิสิตที่ขาดเรียน (ไม่ต่อเนื่อง)

2. เวลาที่นิสิตใช้ในการสอบ (ต่อเนื่อง)

3. อุณหภูมิในแต่ละวนั (ต่อเนื่อง)

4. จ านวนวันที่มีอุณหภูมิต่ ากว่า 20 องศาเซลเซียส (ไม่ต่อเนื่อง)

5. ความสูงของตึกที่สร้างขึ้นในเขตกรุงเทพมหานคร (ต่อเนื่อง)

6. ความหนาของชั้นหิน (ต่อเนื่อง)

7. จ านวนชั้นหินที่พบในภูเขาแห่งหนึ่ง (ไม่ต่อเนื่อง)



การแจกแจงความน่าจะเป็น 
(Probability Distribution)



ความน่าจะเป็น

• นิยาม ความน่าจะเป็นของเหตกุารณ์ใด เท่ากับอัตราส่วนของจ านวนผลที่จะเกิดเหตุการณ์
นั้นต่อจ านวนผลทั้งหมดที่อาจจะเกิดขึ้นได้

• หรือ ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ =
จ านวนผลทีจ่ะเกิดขึ้นในเหตกุารณ์นั้น
จ านวนผลทั้งหมดที่อาจจะเกิดขึ้นได้

• เมื่อผลทั้งหมดที่อาจจะเกิดขึ้นจากการทดลองสุม่ แต่ละตัวมีโอกาสเกิดขึ้นได้เท่าๆ กัน



ความน่าจะเป็น



ความน่าจะเป็น

ก าหนดให้ E เป็นเหตุการณ์ที่เราสนใจ

P(E) เป็นความน่าจะเป็นของเหตุการณ์นั้น

n(S) เป็นจ านวนสมาชิกทั้งหมดที่เกิดขึน้ได้จากการทดลองสุ่ม

n(E) เป็นจ านวนสมาชิกของเหตุการณ์ที่เราสนใจ

คุณสมบัติที่ส าคัญของความน่าจะเป็น มีดังน้ี

1.ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ใด ๆ จะมีค่าได้ตั้งแต่ 0 ถึง 1 เท่ากับ 0 ≤ 𝑃(𝐸) ≤ 1

2. ผลรวมของความน่าจะเป็นของเหตกุารณ์ที่เป็นไปไดท้ั้งหมดทุก ๆ เหตุการณ์มีค่าเท่ากับ 1

𝑃 𝐸 =
𝑛(𝐸)

𝑛(𝑆)



ตัวอย่างความน่าจะเป็น



ตัวอย่างความน่าจะเป็น

• จากการเก็บรวบรวมข้อมูลเกี่ยวกับผลการบรรจุน้ ามันเครื่อง 5,000 กระป๋อง มีจ านวน
กระป๋องที่บรรจุได้ตามปริมาณทีต่้องการ ต่ ากว่าปริมาณที่ต้องการและสูงกว่าที่ต้องการ
เท่ากับ 4,886 กระป๋อง 94 กระป๋อง และ 20 กระป๋องตามล าดับ

ผลการบรรจุน ้ามันเคร่ือง ความน่าจะเป็น

เท่ากับปริมาณท่ีต้องการ

ต ่ากว่าปริมาณท่ีต้องการ

สูงกว่าปริมาณท่ีต้องการ

รวม



การแจกแจงความน่าจะเป็น

• คือ การแจกแจงเหตกุารณ์ทุกเหตุการณ์ที่เปน็ไปได้ และความน่าจะเปน็ที่เหตกุารณ์เหล่านั้น
จะเกิดขึ้น



การแจกแจงความน่าจะเป็น

• ถ้า 𝑋 เป็นตัวแปรสุ่ม แล้วค่าของตัวแปรสุ่ม 𝑋 อาจเกิดขึ้นด้วยความน่าจะเป็นที่แตกต่างกัน

• ความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มเขียนแทนด้วยสญัลักษณ์

𝑃(𝑋 = 𝑥)

• หมายถึงค่าความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่ม 𝑋 เมื่อ 𝑋 มีค่าเท่ากับ 𝑥 (ค่าที่เป็นไปได้ของตัวแปรสุม่ 
𝑋)

• น ามาแสดงการแจกแจงความนา่จะเป็นของตัวแปรสุ่ม



การแจกแจงความน่าจะเป็น

•ตัวอย่าง หากโยนเหรียญ 1 อัน 3 ครั้ง ให้ 𝑋 เป็นจ านวนครั้งที่ขึ้นหัว

𝑆 = {𝐻𝐻𝐻, 𝐻𝐻𝑇, 𝐻𝑇𝐻, 𝑇𝐻𝐻, 𝑇𝑇𝐻, 𝐻𝑇𝑇, 𝑇𝐻𝑇, 𝑇𝑇𝑇}

จะได้ 𝑥 = 0, 1, 2, 3

ความน่าจะเป็นที่เหรียญไม่ข้ึนหัวเลย 

ความน่าจะเป็นที่เหรียญขึ้นหัว 1 ครั้ง 

ความน่าจะเป็นที่เหรียญขึ้นหัว 2 ครั้ง 

ความน่าจะเป็นที่เหรียญขึ้นหัว 3 ครั้ง

เหตุการณ์ใน S คือ

TTT 1

TTH, THT, HTT 3

THH, HTH, HHT 3

HHH 1



การแจกแจงความน่าจะเป็น

• สามารถแสดงค่าความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่ม 𝑋 ทุกๆ ค่าที่เป็นไปได้ ดังนี้

• เรียกว่าตารางแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่ม 

• กล่าวได้ ว่า 𝑃(𝑋 = 𝑥) เป็นฟังก์ชันของ 𝑥 จึงสามารถเขียนแทนได้ด้วย

𝒙 0 1 2 3

𝑃(𝑋 = 𝑥) 1

8

3

8

3

8

1

8

𝑓 𝑥 เช่น 𝑓 0 =
1

8
𝑓 1 =

3

8
𝑓 2 =

3

8
และ 𝑓 3 =

1

8



การแจกแจงความน่าจะเป็น

• 𝑃(𝑋 < 3) หมายถึง ความน่าจะเป็นที่เหรียญขึ้นนอ้ยกว่า 3 ครั้ง

• 𝑃(𝑋 ≥ 2) หมายถึง ความน่าจะเป็นที่เหรียญขึ้นมากกว่าหรือเท่ากับ 2 ครั้ง

• 𝑃(1 < 𝑋 < 3) หมายถึง ความน่าจะเป็นที่เหรียญขึ้นระหว่าง 1 ครั้ง ถึง 3 ครั้ง

𝒙 0 1 2 3

𝑃(𝑋 = 𝑥) 1

8

3

8

3

8

1

8



แบบฝึกหัด-การแจกแจงความน่าจะเป็น

• จากการเก็บข้อมลูจ านวนพี่น้องของนักเรยีนชั้นม.6 จ านวน 50 คน ปรากฏดังตารางนี้

จ านวนพี่น้อง (คน) รวมนักเรียนด้วย
x

ความถี่ ความถี่สัมพัทธ์

0 6

1 22

2 17

3 4

4 1



แบบฝึกหัด-การแจกแจงความน่าจะเป็น

• สามารถแสดงค่าความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่ม 𝑋 ทุกๆ ค่าที่เป็นไปได้ ดังนี้

𝒙 0 1 2 3 4

𝑃 𝑋 = 𝑥

𝒙 0 1 2 3 4

𝑃 𝑋 = 𝑥



การแจกแจงความน่าจะเป็น
ของตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง
• เป็นการแจกแจงเหตุการณ์ทกุเหตุการณ์ที่เป็นไปได้ และความน่าจะเป็นที่เหตกุารณ์เหล่านั้น
จะเกิดขึ้นเมื่อตัวแปรสุม่ที่สนใจศึกษาเปน็ตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง 

• โดยการแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่องอาจจะอยู่ในรูปของตาราง กราฟ 
หรือแผนภูมิที่สามารถแสดงเหตุการณ์ทุกเหตกุารณ์หรือค่าทุก ๆ ค่าของตัวแปรสุ่มและ
ความน่าจะเป็นของแต่ละเหตุการณ์หรือค่าของตัวแปรสุ่มเหลา่นั้น



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง



ตัวอย่าง



ตัวอย่าง

ถ้าความน่าจะเป็นที่พนักงานขายคนหนึ่งขายเตาไมโครเวฟในราคาเคร่ืองละ 6,500 บาท และ 
5,200 บาท เท่ากับ 0.4 และ 0.6 ตามล าดับ จงหาราคาเตาไมโครเวฟโดยเฉลี่ยที่เขาขายให้
ลูกค้า 



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มไม่ต่อเนื่อง



ตัวอย่าง
จงหาความแปรปรวนและค่าเบี่ยงเบนมาตราฐานของ X โดยก าหนดตารางแจกแจงความ
น่าจะเป็นของ X ดังต่อไปนี้



ตัวอย่าง

• ถ้าความน่าจะเป็นที่พนักงานขายคนหนึ่งขายเครื่องครัวได้ในราคาชุดละ 4,500 บาท และ 5,000 บาท 
เท่ากับ 0.8 และ 0.2 ตามล าดับ (มีความหมายว่าในการขายเครื่องครัวแก่ลูกค้า 100 ราย จะขายใน
ราคา 4,500 บาทได้ 80 ราย และขายในราคา 5,000 บาทได้ 20 ราย) จงหาความแปรปรวนและค่า
เบี่ยงเบนมาตรฐานของราคาเครื่องครัว

ราคาขายเครื่องครัว

P(X=x)



การแจกแจงความน่าจะเป็น
ของตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง

• เป็นการแจกแจงเหตุการณ์ทกุเหตุการณ์ที่เป็นไปได้ และความน่าจะเป็นที่เหตกุารณ์เหล่านั้น
จะเกิดขึ้นเมื่อตัวแปรสุม่ที่สนใจศึกษาเปน็ตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง

• ตัวแปรสุ่มต่อเนื่องเป็นตัวแปรสุ่มที่ประกอบด้วยค่าหรือตวัเลขนับไมถ่้วน มักเขียนอยู่ในรูป
ช่วงของค่าหรือตัวเลข 2 ตัว 

• การหาความน่าจะเปน็ของตัวแปรสุ่มต่อเนื่องจงึจ าเป็นต้องหาเป็นช่วงซึ่งอยู่ระหว่างค่าสอง
ค่า เช่น 20 กับ 38 หรือ 100 กับ 200



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง

• การแจกแจงปกติเปน็การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มต่อเนื่องแบบหนึ่งโดยทั่วไป
แล้ว ตัวแปรสุ่มที่ได้จากการเลอืกตัวอย่างขนาดใหญ่จากประชากร

𝑧 =
ҧ𝑥 − 𝜇

𝜎

ก าหนดให้ Z คือ ค่าการแจกแจงปกติมาตรฐาน
ҧ𝑥 คือ ค่าเฉลี่ยของข้อมูลตัวอย่างประชากร
𝜇 คือ ค่าเฉลี่ยของข้อมูลประชากรท้ังหมด
𝜎 คือ ค่าส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานประชากรทั้งหมด



การแจกแจงความน่าจะเป็นของตัวแปรสุ่มต่อเนื่อง

• การหาความน่าจะเปน็แบบปกตมิาตรฐาน คือ การหาพื้นที่ใต้เส้นโค้งปกตมิาตรฐานในช่วงที่
ต้องการ หรืออาศัย “ตารางการแจกแจงแบบปกต”ิ

• ตัวอย่าง จงหาความน่าจะเป็นที่ Z จะมีค่าอยู่ระหว่าง 0 กับ 1 ของการแจกแจงปกติ



พื้นที่ใต้เส้นโค้งปกติ







ตัวอย่าง

จงหาพื้นท่ีระหว่าง –1.65 กับ 1.65 ของการแจกแจงปกติมาตรฐาน



ตัวอย่าง

จงหา P(0.75 < Z < 1.25) ของการแจกแจงปกตมิาตรฐาน




